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1. Izraqunati vrednost Le�androvog simbola
(

98!

101

)
.

2. Dokazati da za sve n ∈ N postoji beskonaqno mnogo trojki prirodnih brojeva x, y i z
takvih da va�i

xn + yn = zn+1.

Jedna ideja: Utvrditi da se za y oblika a(an + 1) i z oblika an + 1 uvek mo�e na�i
pogodno x takvo da posmatrana jednakost bude ispuǌena.

3. a) Nazovimo kolokvijumskim brojeve oblika q2l
, gde je q prost broj oblika 4k + 1

a l nenegativan ceo broj. Neka je n najmaǌi prirodan broj koji se mo�e pred-
staviti kao zbir kvadrata dva cela broja, uzimaju�i u obzir i poredak, na taqno
2s naqina, za prirodan broj s > 2. Dokazati da je n upravo proizvod najmaǌih s−2
kolokvijumskih brojeva.

b) Na�i najmaǌi prirodan broj koji se mo�e predstaviti kao zbir kvadrata dva cela
broja, uzimaju�i u obzir i poredak, na taqno 262 144 naqina.

Jedna ideja: Za deo pod a) utvrditi da, ukoliko broj n ispuǌava postavǉene uslove,
tada je n oblika q2b1−1

1 q2b2−1
2 · · · q2bt−1

t , gde su q1, q2, . . . , qt prosti brojevi oblika 4k + 1 i
b1 + b2 + · · ·+ bt = s− 2. Potom zapaziti jednakost q2b−1 = q · q2 · q4 · · · q2b−1

(za proizvoǉan
broj b), i odatle zakǉuqiti da je n proizvod nekih s− 2 kolokvijumskih brojeva.


